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แบบทดสอบก่อนเรียนชุดที ่1 
เร่ือง ลมิติของฟังก์ชัน 

 
รายวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม   รหัสวชิา ค33211    ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่6 
หน่วยการเรียนรู้ แคลคูลสัเบือ้งต้น     เร่ือง ลมิิตของฟังก์ชัน 
********************************************************************************* 
ค าช้ีแจง 1. แบบทดสอบชุดน้ีมีทั้งหมด 10 ขอ้  ใชเ้วลา 15 นาที 
 2. ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย  X  ลงในช่องตวัเลือกในกระดาษค าตอบท่ีเห็นวา่ถูกตอ้งท่ีสุด 
********************************************************************************* 
1. ก าหนดให้

  
  1xxf 2  หาค่าของ   xf  เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้3 เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี  

 1. 4       2. 5    
3. 7       4. 10 

 
2. ก าหนดให ้   5xf  หาค่าของ  xf  เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้2 เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 
 1. 2       2. 5    

3. 7       4. ไม่มีลิมิต 
 

3. ให ้ f  เป็นฟังกช์นั โดยท่ี  















2x;4x

2x;
2

4x

xf   ค่าของ   xflim
2x

เท่ากบัเท่าใด 

 1. 2       2. 3    
3. 6       4. ไม่มีลิมิต 

 

4. ก าหนดให ้  
x

x
xf   โดยท่ี  0x   ค่าของ  xflim

0x
 มีค่าเท่ากบัเท่าใด 

 1. ไม่มีลิมิต      2. 0    
3. 1       4. -1 

 
5. ก าหนดให ้   x2xf   หาค่าของ  xflim

4x 
 เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

 1. -2       2. 6    
3. 2       4. -6 
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Y 

X 

2 

4 

0 -2 -4 4  2  3  1  -1  -3 
 -1 

1 

3 

6. ให ้ f  เป็นฟังกช์นั โดยท่ี   









4x;3

4x;1x
xf   ค่าของ  xflim

4x
 เท่ากบัเท่าใด 

1. 3       2. 4     
3. 5       4. ไม่มีลิมิต 

 
7.  จากกราฟของฟังกช์นั f  
 
 
 
 
 
    
 
ค่าของ  xflim

2x 
 มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

1. 1       2. -1    
3. 2       4. ไม่มีลิมิต 

 
8. จากกราฟของฟังกช์นั  f  ในขอ้ 7 ค่าของ  xflim

2x
มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

1. 1       2. -1    
3. 2       4. ไม่มีลิมิต 
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Y 

X 

2 

4 

0 -2 -4 4  2  3  1  -1  -3  -1 

1 

3 

9.  จากกราฟของฟังกช์นั f   
 
 
 
 
 
 
    
 
ค่าของ   xflim

3x 
มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

1. 3       2. 4    
3. -1       4. ไม่มีลิมิต 

 
10. จากกราฟของฟังกช์นั f ในขอ้ 9 ค่าของ  xflim

3x
 มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

1. 3       2. 4    
3. -1       4. ไม่มีลิมิต 
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 
ชุดที ่1 ลมิติของฟังก์ชัน 

 
ช่ือ..........................................นามสกลุ..........................................ช้ัน................เลขที.่........... 

 

ข้อ 1 2 3 4 

1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

 
คะแนนเต็ม 10 

คะแนนที่ท าได้  
 

ลงช่ือ.................................................................ผู้ตรวจ 
 

 
เกณฑ์การประเมนิ 

 
9-10 คะแนน ระดบั 4 ดีเยีย่ม 
7-8 คะแนน ระดบั 3 ดี 
4-6 คะแนน ระดบั 2 พอใช ้ผา่นเกณฑ ์
0-3 คะแนน ระดบั 1 ปรับปรุง 
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ใบความรู้ที ่1 
ลมิิตของฟังก์ชัน 

 
ก าหนดฟังกช์นั   1x2xf   เขียนกราฟจะไดด้งัรูป 

         

        
1x2y   

 
                 

                                              
 xf  เขา้ใกล ้3 

  
 
 
 

                                                                    (ขณะท่ี x  เขา้ใกล ้2) 
  
 จากกราฟของฟังกช์นั ใหน้กัเรียนสังเกตวา่ ขณะท่ี x  เขา้ใกล ้2 (นัน่คือ เม่ือ 2x   และ 
เม่ือ 2x  ) ค่าของ  xf  จะเขา้ใกล ้3 

 กล่าวไดว้า่ ลิมิตของฟังกช์นั   1x2xf   เม่ือ x  เขา้ใกล ้2 มีค่าเท่ากบั 3 
 

ส าหรับฟังก์ชนั f  ใดๆ ท่ีมีโดเมนและเรนจเ์ป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริง ถา้ค่าของ  xf  
เขา้ใกลจ้  านวนจริง L เม่ือ x  เขา้ใกล ้ a เรียก L ว่า ลิมิตของ  f  ท่ี a เขียนแทนดว้ย   Lxflim

ax



 ถา้ไม่มี

จ  านวนจริง L ซ่ึง  xf  เขา้ใกล ้L เม่ือ x เขา้ใกล ้a แลว้ f  ไม่มีลิมิตท่ี a จะเขียนวา่   xflim
ax

 หาค่าไม่ได ้

การหา  xflim
ax

 เป็นการพิจารณาค่าของ  xf  ว่าเข้าใกล้จ  านวนจริงใดขณะท่ี x เขา้ใกล้ a หมายถึง

พิจารณากรณีท่ี ax   และ ax   ครูกล่าวย  ้าวา่เราจะไม่พิจารณาค่าของ  xf  ท่ี ax    
ดงันั้น ฟังก์ชนั f อาจจะนิยามหรือไม่นิยามท่ี ax  ก็ได ้แต่ฟังก์ชนั f จะตอ้งนิยามท่ีแต่ละจุด

ท่ีใกล ้a  

พิจารณาฟังก์ชัน  
5x

25x
xf

2




  โดเมนของฟังก์ชันคือ  5R   กล่าวคือ  5f  จะหาค่าไม่ได ้

แต่เม่ือพิจารณาค่า  xf
 
คือ x เขา้สู่ 5 ไม่วา่จะทางดา้นซ้ายหรือดา้นขวา  xf  จะมีค่าเขา้ใกล ้10 แสดง

วา่   xf  น้ีมีค่าลิมิต แต่จะหาค่า  5f  ไม่ได ้
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 

5x

25x
xf

2




  

            

 

 

                                                                                                                                            
 5x      5x  

 

 

 
เม่ือ x เขา้ใกลจ้  านวนจริง a  ใดๆ ใหพ้ิจารณา 2 ทิศทาง คือ 

1)  x  เขา้ใกล ้ a โดยท่ี ax  เรียกวา่ x  เขา้ใกล ้ a ทางดา้นซา้ย เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์  ax   

2)  x  เขา้ใกล ้ a โดยท่ี ax  เรียกวา่ x  เขา้ใกล ้ a ทางดา้นขวา เขียนแทนดว้ยสัญลกัษณ์  ax  

ส าหรับฟังกช์นั f ใดๆ ท่ีมีโดเมนและเรนจเ์ป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริง 
1) ถา้ค่าของ  xf  เขา้ใกลจ้  านวนจริง 1L  เม่ือ x  เขา้ใกล ้ a ทางดา้นซา้ย  ax   เรียก 1L  วา่ ลมิิต   
      ซ้าย ของ  xf  เขียนแทน ดว้ย   1

ax
Lxflim 


 

2)  ถา้ค่าของ  xf
 
เขา้ใกลจ้  านวนจริง 2L  เม่ือ x   เขา้ใกล ้ a ทางดา้นขวา  ax   เรียก 2L  วา่ ลมิิต 

       ขวา ของ  xf เขียนแทนดว้ย   2
ax

Lxflim 


 

ถา้ LLL 21   จะไดว้า่ ฟังกช์นั f  มีลิมิตเท่ากบั L เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ a  เขียนแทนดว้ย  
  Lxflim

ax



 

ถา้ 21 LL   จะไดว้า่ ฟังกช์นั f  ไม่มีลิมิต เม่ือ x  เขา้ใกล ้ a  นัน่คือ  xflim
ax

 หาค่าไม่ได ้

สังเกตวา่  xflim
ax 

 กบั  xflim
ax 

 ไม่จ  าเป็นตอ้งเท่ากนั  

    ซ่ึงถา้    xflimxflim
axax  

  จะกล่าววา่  f   เป็นฟังก์ชนัท่ีไม่มีลิมิตท่ี a  
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ตัวอย่างที ่1 ก าหนด   4xxf 2   จงหาค่า  xf  เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้ 2  
วธีิท า  หาค่า  xf

 
เม่ือการมีค่าเขา้ใกล ้ 2  ทั้งทางซา้ยและขวา  ดงัตารางต่อไปน้ี 

 

      x  เขา้ใกล ้ 2  ทางซา้ย                                   x   เขา้ใกล ้ 2  ทางขวา 

                              2x                
                

2x       
 

 x < 2 f(x)  x > 2 f(x) 
 1 

1.5 
1.9 

1.99 
1.999 

5.0000 
6.2500 
7.6100 
7.9601 

7.996001 

 3 
2.5 

2.45 
2.20 

2.001 

13.000 
10.2500 
10.0025 
8.4100 
8.0040 

 

 จากตารางพบวา่  ขณะท่ี x  มีค่าเขา้ใกล ้ 2  ทางซา้ย  xf  มีค่าเขา้ใกล ้ 8  
   จะใชส้ัญลกัษณ์       8 f(x) 

2 x 

lim 


 

 ขณะท่ี  x   มีค่าเขา้ใกล ้ 2  ทางขวา  xf
 
มีค่าเขา้ใกล ้ 8 

   จะใชส้ัญลกัษณ์       8  f(x)
2 x 

lim 


 

 นัน่คือ  ลิมิตของ  xf  เท่ากบั  8   เม่ือ  x   มีค่าเขา้ใกล ้ 2   ซ่ึงจะแทนดว้ยสัญลกัษณ์ 
 
 

    8  2  x f(x) 2

2 x 2 x 
limlim 

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Y 

X 

2 

4 

0 -2 -4 4  2  3  1  -1  -3 

ตัวอย่างที ่2  จงหาค่าของ  f(x)
2 x 

lim


เม่ือ   









2x;2

2x;1x
xf     

วธีิท า  เขียนกราฟของ    2x;1xxf   

                                     
  2x;2xf   

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
จากกราฟ  3f(x)

-2 x 
lim 


   

        
 2f(x)

2 x 
lim 


  

เน่ืองจาก    xflimxf
2x2 x -

lim


   

ดงันั้น f(x)
2 x 

lim


 ไม่มีลิมิต 
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แบบฝึกทกัษะที ่1 

ลมิติของฟังก์ชัน 
 

1. ให ้  
2f x = x +1  จงหาค่าของ   f x  เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้ 4 

วธีิท า 
        x   เขา้ใกล ้ 4  ทางซา้ย          

 
                                                                                                        

x   เขา้ใกล ้ 4  ทางขวา 
 

x < 4 f(x) 
  3  
3.5  
3.9  

 3.99  
 
จากตารางพบวา่ ขณะท่ี x  มีค่าเขา้ใกล ้4             จากตารางพบวา่ ขณะท่ี x  มีค่าเขา้ใกล ้4   
ทางซา้ย  xf

 
มีค่าเขา้ใกล ้ …………………              ทางขวา  xf

 
มีค่าเขา้ใกล ้ ………………… 

 
      ................................... f(x)

4 x 

lim 


   ................................ f(x)
4 x 

lim 


 
 

 จากทั้งสองกรณี  สรุปไดว้า่ขณะท่ี  x  มีค่าเขา้ใกล ้ 4  แลว้  f(x)  จะมีค่าเขา้ใกล ้……... 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

x > 4 f(x) 
5  

4.5  
4.1  

4.01  

.................................  1   xlim f(x) 2

4 x 4 x 
lim 


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2. ให ้   5xxf   จงหาค่าของ  xf  เม่ือ
 
x

 
มีค่าเขา้ใกล ้ 2 

วธีิท า  
         x  เขา้ใกล ้ 2  ทางซา้ย  2x        x  เขา้ใกล ้ 2  ทางขวา  2x   

x 1 1.5 1.7 1.99 1.999  x 3 2.5 2.3 2.1 2.001 
f(x)       f(x)      

 
จะพบวา่ เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้2 ทางซา้ยแลว้         จะพบวา่ เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้2 ทางขวาแลว้                                                                                           
 xf

 
มีค่าเขา้ใกล ้…………………………                 xf

 
มีค่าเขา้ใกล ้………………………… 

  

  
........................................ f(x)

2 x 

lim 


        ......................................f(x)
2 x 

lim 


 

 

 จากทั้งสองกรณี   สรุปไดว้า่ 
 

...........................  5  x lim  f(x)
2 x 2 x 

lim 


 
 

3. ก าหนดให้ 
x 2 2.5 2.7 2.9 2.99 2.999 

f(x)  =  x+2 4 4.5 4.7 4.9 4.99 4.999 
 

x 4 3.5 3.2 3.01 3.001 3.0001 
f(x)  =  x+2 6 5.5 5.2 5.01 5.001 5.0001 

 

 จงหาค่าของ      3.1    .................................................f(x)lim
3 x 




 

                3.2    ...................................................f(x)lim
3 x 




 

                3.3     ...................................................f(x)lim
3 x 



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4. ก าหนดให้ 
x 4 4.5 4.9 4.99 4.999 

f(x) = x2 + 2 18 22.25 26.01 26.901 26.9901 
 

x 6 5.5 5.2 5.01 5.001 
f(x) = x2 + 2 38 32.25 29.04 27.100 27.010 

 

 จงหาค่าของ        4.1    ...............................................f(x)lim
5 x 




 

                  4.2    ...............................................f(x)lim
5 x 




 

                 4.3     ...............................................f(x)lim
5 x 




 

 
5. ก าหนดกราฟฟังกช์นั g  ดงัน้ี 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

จงหาค่าของ   
5.1   ........................xglim

-2x



     5.2    ...............................xglim

2x



  

5.3   .........................xglim
2x




    5.4
  

  ...............................xglim
-5x




     

5.5   .........................xglim
5x




  5.6   ................................xglim
5x




   

 
 
 
 
 
 

X 

Y 

3 

2 

1 

2 5 0 



แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลสัเบ้ืองตน้          12                                      ชุดท่ี 1 ลิมิตของฟังกช์นั 

 
 

 

แบบสรุปเนื้อหาที ่1 
 

ค าช้ีแจง…ใหน้กัเรียนสรุปเน้ือหาตามใบความรู้ท่ี  1  ตามหวัขอ้ต่อไปน้ี 
1.

 
lim  ยอ่มาจากค าวา่ ……………………………………………………………………………….. 

2. ขอ้ความ “  x   มีค่าเขา้ใกล ้ 2  ทางซา้ย  "  แทนดว้ยสัญลกัษณ์ …………………………………… 
3. ขอ้ความ “  x   มีค่าเขา้ใกล ้ 2  ทางขวา  "  แทนดว้ยสัญลกัษณ์ …………………………………… 
4. ลิมิตของ  xf  เท่ากบั  4  ขณะท่ี  x  มีค่าเขา้ใกล ้ 2   แทนดว้ยสัญลกัษณ์  
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………… 
5. ถา้ก าหนดให ้   1

ax
Lxflim 


 และ   2

ax
Lxflim 


 

5.1 ถา้ LLL 21  จะไดว้า่ ฟังกช์นั f …………………………………………………………. 
5.2 ถา้ 21 LL   จะไดว้า่ ฟังกช์นั f ……………………………………………………………… 
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Y 

X 

2 

4 

0 -2 -4 4  2  3  1  -1  -3 
 -1 

1 

3 

แบบทดสอบหลงัเรียนชุดที ่1 

เร่ือง ลมิติของฟังก์ชัน 
 

รายวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม   รหัสวชิา ค33211    ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่6 
หน่วยการเรียนรู้ แคลคูลสัเบือ้งต้น     เร่ือง ลมิิตของฟังก์ชัน 
***************************************************************************** 
ค าช้ีแจง 1. แบบทดสอบชุดน้ีมีทั้งหมด 10 ขอ้  ใชเ้วลา 15 นาที 

2. ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย  X ลงในช่องตวัเลือกในกระดาษค าตอบท่ีเห็นวา่ถูกตอ้งท่ีสุด 
***************************************************************************** 
1. ให ้ f  เป็นฟังกช์นั โดยท่ี   










4x;3

4x;1x
xf   ค่าของ  xflim

4x
 เท่ากบัเท่าใด 

1. 3       2. 4     
3. 5       4. ไม่มีลิมิต 

 
2.  จากกราฟของฟังกช์นั f  
 
 
 
 
 
 

 
 
 
     ค่าของ  xflim

2x 
 มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

1. 1       2. -1    
3. 2       4. ไม่มีลิมิต 

 
3. จากกราฟของฟังกช์นั  f  ในขอ้ 2 ค่าของ  xflim

2x
มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

1. 1       2. -1    
3. 2       4. ไม่มีลิมิต 
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Y 

X 

2 

4 

0 -2 -4 4  2  3  1  -1  -3  -1 

1 

3 

 
4.  จากกราฟของฟังกช์นั f   
 
 
 
 
 
 
    
 
ค่าของ   xflim

3x 
มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

1. 3       2. 4    
3. -1       4. ไม่มีลิมิต 

 
5. จากกราฟของฟังกช์นั f ในขอ้ 4 ค่าของ  xflim

3x
 มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

1. 3       2. 4    
3. -1       4. ไม่มีลิมิต 

 
6. ก าหนดให้

  
  1xxf 2  หาค่าของ   xf  เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้3 เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี  

 1. 4       2. 5    
3. 7       4. 10 

 
7. ก าหนดให ้   5xf  หาค่าของ  xf  เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้2 เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 
 1. 2       2. 5    

3. 7       4. ไม่มีลิมิต 
 

8. ให ้ f  เป็นฟังกช์นั โดยท่ี  















2x;4x

2x;
2

4x

xf   ค่าของ   xflim
2x

เท่ากบัเท่าใด 

 1. 2       2. 3    
3. 6       4. ไม่มีลิมิต 
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9. ก าหนดให ้  
x

x
xf   โดยท่ี  0x   ค่าของ  xflim

0x
 มีค่าเท่ากบัเท่าใด 

 1. ไม่มีลิมิต      2. 0    
3. 1       4. -1 

 
10. ก าหนดให ้   x2xf   หาค่าของ  xflim

4x 
 เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

 1. -2       2. 6    
3. 2       4. -6 
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลงัเรียน 
ชุดที ่1 ลมิติของฟังก์ชัน 

 
ช่ือ.............................................นามสกลุ....................................ช้ัน................เลขที.่........... 

 

ข้อ 1 2 3 4 

1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

 
คะแนนเต็ม 10 

คะแนนที่ท าได้  

 
ลงช่ือ.................................................................ผู้ตรวจ 

 

 
เกณฑ์การประเมนิ 

 

9-10 คะแนน ระดบั 4 ดีเยีย่ม 
7-8 คะแนน ระดบั 3 ดี 
4-6 คะแนน ระดบั 2 พอใช ้ผา่นเกณฑ ์
0-3 คะแนน ระดบั 1 ปรับปรุง 
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